Analysis in der Okonomie

(Teil 2)
Losungen
1.
1.
P(40, 60) =2352.16
2.
P,(A,K)=30A""" K", P,(40,60) = 35.28.

Erhoht man, ausgehend von A =40, K =60, nur Aum eine Einheit, so erhoht sich die
Produktion um etwa 35.28 Einheiten.

3.

A 04 04
gP,A(A’K) :WaOA "X =0.6.

Erhoht man, ausgehend von A =40, K =60, nur Aum ein Prozent, so erhoht sich die
Produktion um etwa 0.6 Prozent.

2.
1.

i) dy, = g—ZdA =04A K" dA; dy ,(20,10) = 9.2297dA

dy, = g—ly{dK =1.6AK*dK ; dy, (20,10) =1.8379dK
. _ 0y dy _
ii) dy=—dA+—dK; dy (20,10) = 0.2297dA +1.8379dK
0A 0K

2.

a) dy(A=20,K =10,dA=-0.3,dK =0.1) =0.115

b) Ay =y(19.7,10.1) - ¥(20,10) =0.114
3.
1.

Gl(pl,pz):plxl _Kl(xl)
= —2]912 -p,p, +104p, +2p, =320

Gz(pppz) =DyX, _Kz(xz)
=-3p; = p,p, +2p, +126p, =360



G(p,.p,) =-2p; =2p,p, =3p; +106p, +128p, — 630

2.
G, (p,p,)=—4p, —2p, +106 =0

sz(pl’p2)=_2p1 _6p2 +128=0
p, =19, p, =15

= — = - :_6

)24 ? )22 ? P2Pa

Wegen G,, G, —(G, ) =(-4HU-6)-(-2)*>0, G,, =-4<0 istder Gewinn fiir
p, =19,  p, =15 maximal; er betrdgt G(19,15) =1287 GE.

3.
G,(p,,16)==2p’ +88p, —288:=G(p,)

Gi(p)=—4p +88=0 « p =22

Gi(p,)=—4<0

Damit ist G, fiir p, =22 maximal; der maximale Gewinn betrigt 680 GE.

4

Da der Preis p, =19 auf p, =22 ansteigt, ist es fiir die Kédufer vorteilhaft, wenn der Konflikt

beigelegt wird.

4.

G(x,%,)=(55=x,—x,)x +(70 — x, =2x,)x, = (x] +x,x, + x;) — Max!

G(x,,x,) ==2x; =3x; =3x,x, +55x, + 70x, - Max!

G, (x,x,) =—4x, —3x, +55
G, (x,x,)==3x,—6x,+70

—4x, —3x,+55=0
—3x,—6x,+70=0

-4
det H :det( 3

3
j=15>0, G, =4

23

= x, =8.00, x, :? =17.67



Dabher ist der Gewinn des Betriebs maximal, wenn 8.00 ME von B und 7.67 ME

von P, produziert werden.

2.

G(x, =8.00,x, =7.67) = 488.33GE.
3.

p, =39.33 GE, p, =46.67 GE
5.

L(A,K;2) = A" [K*” = A (8A+5K - 680)
L,(AK;A)=0.6A"*[K*” -8

L (A K;A)=0.25A% (K" =51
L(A,K; 1) =—=(8A+5K - 680)

0.60A* [K** -84 =0
0.25A* K" =54 =0
8A+5K-680=0

Wir dividieren die erste Gleichung durch die zweite und erhalten:

0.60A—0.4 |j<0.25 B Q
0.25A% K" 51

24K 16, K=24.
A 3

Setzt man nun K = % A in die 3. Gleichung, so erhélt man:

A=60, K=40

Das Einsetzen dieser Werte in die erste Gleichung liefert A = 0.03667040961 = 0.037 .

L, (AK)=-024A""K"?, L, (AK)=0.15A"4K"%
LKA(A’ K) = O'ISA—().4K—0.75 , LKK(A, K) - _0'1875A0.6K—1.75
0 8 5

H(AK)=|8 -024A7“K"* 0.15AK™""
5 0.15A™K™7  -0.1875A"°K™'"



0 8 5
H(A=60,K =40)=|8 -0.0020 0.0012
5 0.0012 -0.0034

det H(A =60, K =40) =0.3636>0.

Interpretation:
Damit ist die Produktion fiir A = 60, K =40 maximal. Es gilt g(60,40) = A% K" =29.3363
A =0.037 bedeutet:

Erhoht man die rechte Seite der Nebenbedingung 680 um eine Einheit, so erhoht sich die
Produktion um etwas 0.037 Einheiten.

6.
1.

K (x,,x,) =(4000-x,)" + (2750 - x,)" - Min!
x; +2x, =4500

L(x,,x,,A) = (4000-x,)* +(2750 - x,)" = A [{x, +2x, —4500) — Min!

L, =-20{4000-x,)=A1=0 = x, =4000-0.5/
L, =-2[{2750-x,)-2A =0 =  x,=2750-4
L,(x,,x,) =—(x, +2x,—4500)=0

x, =3000, x, =750.
A = =8000 +2 (3000 = ~2000

x, =3000, x, =750.

XX ’ XX ’ Xy ’ Xp Xy

Dabher sind die Lagerkosten minimal fiir x, = 3000, x, =750
2.
K (3000,750) = 5000000
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